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II. LE5 QIFFERENTES SOLUTIOMS AU PRJBLEME DES PARTIE
EXPERIMENTATION EN TERMINALE 1

1. PRESEKTATICN DES ADAPTATIONS-REIUMES

A mi-chemin entre les taxtes historiques et leurs traductions en Tangage medernc
{voire formalisd}, Tes textas qui sufvent peuvent apparaitre comme un compromis
discutahle et dangereux, susceptible d'entretenir 12 trop fréquente supercherie qui
cansiste & prétendre faire de T'histoire des mathématiques sams atudier les textes
sources (en se contentant de "renseignements de seconds main").

Cependant, i1s ont &té rédigés dans un but bien pracis, et suivant une démarche
dont i1 convient sans douta de dire quelques mots afin, ron seulement ce ze justi-
fier, mais également de prévenir les malentendus 2ventuals

* Précisons, tout 4'abord, qu'ils ont &té &laborés et gxpérimantés dans la cadre
d'una recherche (25} dans Taquelle 1a dimension historigue des mathématiques, sans
étra marginala, y &tait néanmains secondaire. Davantage : le bon déroulement da
1'expérimentation e1le-méme sxigeait 1'occultation momentanée de la nature histori-
que des solutfons proposdes aux &léves (cf. le "scBmario" exposé un peu plus loin).
Elies furent donc prisantées conme "soiutions d'autres &12ves” (d'od la 42nomina-
tion par prénoms francisés).

Le passage par 1'intermédizire de ces "adaptations-résumés" nous semblait en ef-
Tet &tre un stratagéme indispensable pour qua soient prises en compte, de maniére
Eauivalante pour les El&ves, leurs propres solutions et les selutions historigues ;
clest-d-dire 2fin que ne $'intraduisent pas d'artefacts du type : "un mathématicien
4 towJours raizon", "la solufion 1a plus récente est certainement 13 bonne"... dans
les raisonnements des &lévacg,

# 51 nous pensons d'autre part que, malgré son caractdre singulier, 1'utilisa-
tion de tels textss a sa place dans cette brochure, cf2st qua, par deld 1'emploi du
"stratagéme" 8vogqué ci-dessus (et sans doute ordce & tui}. ces textes "Tabrigués"
constituent une sensibiTisation pessible (et "efficace” d'aprds nos observations! 3
“I"histoire" du probldme des partis, et donc 2ux textes historiques eux-mémes. Elle
suft en cela la démarche commure 3 toutes les propositions de 1a brochure, 1es sglu-
tions preposéaes sous catte forme faisant alors office d'exercices dintroduction.

# Enfin, i1 faut souligner que, sans étre, bien dvidemment, des traducticns Jit-
térales des textes historiques, ces "adaptations" furent rédigées, 3 chagque fais, 4
partir du texie original, et avec pour souci constant le respect de 1'esprit du
texte, ¢'est-i-dire de Ta dimarche de 1'auteur.

Sans prétendre y Stre parfaftement arrivés {nous avons notamment souligrd, dams
la présentatien, nos difficultds en ce gui comcernpe CARDAN), ncus pensons néanmoins
avoir sauveqardd Ta spécificits, Te "style® de chaque selution, et par conséquent -
t2 qui fait 1"intérét de leur confrontation.



Sans doute ne faut-il jamais subliar qu'il ¥ @ un moment cd lg résumé appauvrit
dafindtivement, ol le changement de langage trahit irremddiablement. Mais ¢'est
précisément cela gu'une aralyse rigourduse dos textes ariginaux et un travail pra-
cts  de rédaction doivent permettra d'dvitar.

Racter fidadle aux teates, dissimuler un moment leur origine histarique et, dans
1e méme temps, etre suffisamment clair pour permettre aux &1éves "1'accls" aux Tex-

tas originaux plus coamplexes, tels furent les objectifs et le rile de ces "adapta-
tiong-résumds”. Ce n'est gue dans ce cadre qu'ils peuvent anparaitre 1&gitimes &%

adéquats.
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2. ADAPTATICNS-RESUMES

TO. PROBLEME.

Ariane et Bernard jouent & un jeu qui consiste en plusieurs parties de "pile
au face®,

Chague partie rapporte 1 point & celui qui 1a gagne.

Le premier qui 2 8 points (c'est-&-dire qui a gagné & parties) est le vain-
queur du jeu, et il gagne B4 francs (on appelle cette scome : la mise),

seulement, Ariane et Bernard sont obligls de s'arréter avant d'aveoir pu tarminer

Te jeu. .

Quand {15 s'arrétent, Ariane a gagné 7 partias (eile a danc 7 points), et
Sarpard 3 parties (i1 a donc 5 points).

Avant de se séparer, 11s veulent se partager la mise puisque personne ne 1°'a
compl&tement gagnée (aucun d'eux m'a B points).

Mais alors, comment partager -la mfse, c'est-3-dire que donner 3 Ariane 2t que
donner 4 dernard pour que le partage sofit juste 7
Quel partage proposez-vous, et pourquoi ?

rappel de 1z situation :

Le vainqueur est ceful gui cbtient e premier 2 points.
Ouand ils s'arrétant de jouer : Ariane 2 7 pointe,
Bernard & 5 paoints.

La mise totale est de 84 Francs.

Question supnlémentaire *

Quel partage proposeriez-vous, &t pourguai, 31 la situation, pour le méme jou,
&tait la sufvante :
Le vainqueur ast celui qui aebtient Te premier 2 points.
Quand 11s s'arrétent de jouer : Arizne a 7 points,
Bernard 2 0 point.
Lz mise est toujoure de B4  Franes,



T1. 5S0LUTICN DE XAVIER.

Fevenons en arriére, et dtons 2 points 3 chague joueur, de sorie qu' Ardans
& 5 points ef Bernard 3 points.

Fuisque 5+ 3 =8 et que B poinis font gagner B4F , alors Arfane, qui a
& points, doit emporter g-x B4F = 52,30F , et Bernard ayant 3 points deit
avoin guant 2 Tui,-g * BaF = I1,50F

Done 1a mise se partagera an @

52,50F  pour Ariane
31,50F  pour Barnard .

TZ. SOLUTION Lk YANNM.

Revenons en arridre, et 4tons. 5 points & chaque joueur, de sorte qu' Arizne
n'a plus que 7 points et Sernard 0 point.

Puisque 2 est le quart de 8 , on peut dire qu' Ariane 2 d2%8 le quart du
Jeu, dong &lie doit d8J3 prendre Te quart de B4F , c'est-di-dire Z21F

Le rests de la mise { 84 = 21 = 83 ) doit &tre partags Egalement entrz les deux
Joueurs. Cz qui fera donc pour chacun 31,50F .

Done 1a mise se partagera en :

21F + 31,50F = 52.50F pour Ariane
31,50F pour Bernard .

T3. LUC CRITIGUE LA SOLUTION DE XAVIER.

On ne doit pas faire comme Xavier pour partager la mise. Car, sf an dte ceux
points 3 Ariane, qui en a 7 , cela veut dire qu'on lui retire -% de ses points,
Tandis qu'en Gtart 2 points 3 Bernard, on lui retire % de ses points.

Or % w-% . Proporticrnellement, on a donc retiré plus 2 Bernard qu'd Ariane.
L'est-23-dire qu'on a retiré une plus grosse partfe de ses points i Sernard qu'a

Arfane. Et cela n'est pas juste.

T4, LUC CRITIQUE LA SOLUTICON DE YANN.

La solution de Yamnm n'est pas bonne. Car, en étant 5 points & Arfane, on lui
a retiré % de ses pofnts (car elle en avait 7 ). Tandis qu'en dtant 5 points
4 Barnard, on Tuf a fout retiré,

Frﬂpurtinnne113mept+ on & dong plus retiré 3 Bernard qu's Ariane. Et cala n'est

pas Jjusta.



T, SOLUTION DE LUC.

Yoici ma solution :

Les joueurs ont 3 eux deux 12 points. On peut donc dire gqu'Arizne a %E de
tous les points, et gue Bernard 2 %E de tous les pofnts. .

I1 faut dong partager la mise suivant cetts praportion : 17 da 1a mise pour
Ariame, et %E- de 1a mise pour Bernard.

Canc Tz mise se partagera en :
T

7 % B4F = 4£9F pour Ariane .
%E x B4F = 315F pour Bernard

TE. NICOLAS CRITIOUE LA SCLUTIQN QE LUC.

La régle de Luc n'est ni bonne, ni belle. Car, si Ariane avait un seul point
et Barnard z&rp point, et 59 T'an appliquait Ta régle de Luc, alors Arizne devrait
rocevoir toute 1a mise et Bernmard rien du tout !

Ca me serait paz juste gue, pour un seui point (alors qu'il en faut 2 pour
gagner), Arfane dofve retirer toute Ta mise sn ne Taizsant rien 3 Bermard.

T7. SOLUTION DE NICDLAS.

Juelle que soit 1a solution qu'on propose. on trouvera toufours mopen de la dfs-
cuter. Je propase quand médme ma solution gui me parait &tre la moins discutable.

81 Ta mise est de B4F , on peut dire gque chaque joueur a misé 42F

Arfane, qui a e plus de points, doit déjd récupSrer =a mise ([4ZF ) . Mais,
puisquielle a 2 points de p1u§ que Bermard et que 2 points représentent le gquart
du jeu, Ariane doit prendre aussi le quart de a3 mise de Sernard [c'est-E-dire 42F
diyisé par 4 ), ce gui est &gal & 10 ,20F

Donc 12 mise se partagera an :

42F + 10,50F = 52,30F pour Ariane
84F = B82,50F = 31,50F pour Bernard

TB. SOLUTION DE LAURENT.

Je pense aussi que Luc se trompe. Car i1 faut tenir compte da 12 chance qui peut
sa ratourner rapidement et favorisar Barnard d'um seul coup.

51 Ta partie sa gagme en 8 pojnts, les deux jousurs peuvent jouer au maximum
15 parties. DOr Ariane an a gagné 7 et Bernard S5 , ce qui fait 12 parties eén



out. I pourrait donc encore y avair 3 parties at, sur ces parties 13, on ne
aut rien décider.

IT faut danc faire ainsd

- Ariane 3 qagnd 7 parties, donc elle doit prendre %ﬁ de la mise, c'est-3-
ire 39,20F !

- Bernard avec ses 5 parties deit prendre les %E' de la mise, c'est-31-dire
aF

- IT1 ragte -%; g2 la mise qui correspondent aux 3 parties gui pourrajent
voir Tieu 5'11s continuaient de jousr. On ne sajt rien de ces parties. I1 faut
one diviser en deux paris Zgales ces %E de Ta mise qui représantent 18,80F
1T faut donc donner en plus & chacun 8,40F

Donc la mise se partagera en :

39,20F + 3, 40F = 47,60F pour Arizne
28F + B,80F = 36,40F pour Bernard .

3. " JERGME CRITIQUE LA SOLUTION DE LUC.

Je veur d'abord dire que 1a salution de Luc est absurde. I1 fait ume erreur que
=m2 un petit enfant pourraft reconmaitre. Voici laquelle :

Jans la solution de Luc, Ariane emporte 4SF et Zarnard 35F . Autrement dit,
i on considére qu'ils ant chacun misé 42F , cela veut dire gus Arfane 2 Zagqné
= sur 1'argent de Bermard.

Or ta somme da 7F  représente seulemant é— de 1a mise de Bernzrd, alars gu'il
: reste plus qu'ume seule partie & gagner pour Ariane, tandis que Barmard doit em-
re e gagner 3, c'est-3-dire 31 fais plus !

On voft qu'Ariane ne gagne pas assez sur 1'argent de Bernard. Ce partage est in-
Iste.

Mais regardons encors un autre exemple ol T2 solution de Luc n'est pas bonne :

51 Ariame avait 7 points et Bermard 0 point, alors, d'aprés la soiution de
ic, Ariane devrait prendre toute la mize et Bermard rien du tout,

Mats alors, ce serait fafre comme si Ariane avait gagné le jeu, comme 5§ 21le

ait 8 points, comme 59 T2 dernigre partie n'avait pas d4'impertance. Cela ne se-
1t pas juste.

0. SOLUTION CF JERGME.

Yoici ma sofutfom :
Four trouver le bon partage, 11 faut seulement regardsr c2 qu'il mangue & chaque



joueur pour gagner : 11 mangue 1 partie d Ariane et 3 parties 4 Bernard.
IT fau* donc 1 hasard 3 Ariane sour qu'elle gagne la partie qui lui mangue.
IT faut 1 hasard & Sernard pour qu'fl gacne la premiére partie nécessaire,
? hazards pour qu'il gagne la seconde, et 3 hasards pour gagner la troisiéme

gt enfin gagner le Jeu.
I1 faut done 1 hasard pour Ariane et 1 + 2 +# 2, soit & hasards pour

Bernard,
Conc Arfare doit avoir 6 fois plus de chances. de gagner que Sernard, st ells

doit emporter 6 fais plus.
Donc la mise se partagera en :

g-x f84F = 72F pour Ariane

3 x 84F = 12F  pour Bernard

T1l. SOLUTION DE PASCAL.

Ce qui est fmportant, c'est ce qu'il mangue & chaque Joueur pour gagner (1
noint pour Ariame et 3 points pour Sermard), et ce qui pourrait se passer s'ils
continuaient @ jouar.

Par example @ 51 Ariane gagne 1a partie d'aprés, il Tul manguera 0O point et
eile aura gagné le feu, mais si c'est Bernard qui gagne, 17 ne Tui manquera plus
qua 2 points (et 11 manquera toujours 1 point @ Ariane).

Pour imaginer tout ce qui pourrait se passer dans les parties gui suivraient
5'iis ne s'arrétaient pas de jouer, je représente cela sous forme dum “arbre" (ol
ML désigne ce aqui manque 3 Ariane, et ME ce gqui manque i@ Bernard) :

Ariane gagne le jeu
MA=0 et ME=3| -~ --—-—-®= = ~==«=  af smporte tes G847 .

Mi=]1 g%t MB=3

/
/
\\ ! MA=0 at MB=Z |/

Mi=1 et MB=Z

lt Les deux Joueurs sont

_ - ___48 Bgalitd et doivent
Mi=l ot MB2l |-—% s partager la mise
{ 42F chacun).




Ensuite, woild comment 115 s& partagent 1a mise. Arfane dit 2 Barnard :

"Imaginons qu'il me manque 1 point et tof 2 points. A la partiz suivante

- 51 ¢c'est moi qui gagne, il me manquera 0 point et j'aursi gagné le jeu.

Lonc je devrai prendre toute la mise @ B4F

- Majs =1 c'ast tof qui gagne, i1 nous manguera 3 chacun 1 point. Hous dewrons
danc partacer 13 mise en deux parts égales : 42F  pour chacun.

Or nous avons chacun une chance sur deux de gagnar cette partie. Ja suis donc
slre de gagner au moing 4ZF , et pour Tec autres 42ZF | j'al une change sur deux
de ies gagner.

Danc, 511 me mangque 1 29int et fai 2 , Je dois prendrs 427 + %—x 4ZF = B3F |
Et tai, tu prendras le reste : 21F

Mafs, en fait, 1% me mengue 1 paint et tai 2 points. [1 faut donc remonter
eNCGre an arriére :

51 Je gagne la prochaine partie, je gagnerai B4AF , et s5i je 1a perds, 11 me
manguers toujours 1 point, et toi il ne t'en manguera plus que 2 . Or Je viens
de te montrer gue, dans ce cas, Je dois prendre B53F et toi Z1IF . Je suis donc
sfire de gagner &3F , et j'al une chance sur deux de gagner le reste, c'est-d-dire
B4F - BIF = 2IF

Donc je dofs recevoir, avant de jouer cette partie et si on décide de s'arréter :
§3F + 5 x 2IF = 73,50F ."

Donc la mise se partagerda en :

73.50F  pour Ariazne .
10,5CF  pour Bernard

T12. SOLUTION DE PIEZRRE.

I1 manguera 1 point 3 Ariane et 3 points 3 Bernard. Dunc, 3'115 ne s'arré-
taient pas, ils devraient encore jouer au maximum 3 parties.

Regardons tout ce2 qui peut se passer pendant ces 3 parties. Je note "a" lors-
gque Arfane gagne, et "b" guand c'est Bernard qui gagne. On a alors conme possibili-
tis tous ies cas suivants ¢

Partie|Partia|Partid Partie|Partie|Partie

nl|n*2 | n*3 R* 11 n* 2 | n® 3
(13} a a a ()1 a b b
)] a 2 . (6)1 b b a
(3)] a b a (73] b a b
(] b a 3 81} b g b




ITya & cas (=n Tait 2* ), et sur ¢ces B cas, il yen 2 7 ol Arians gagne
(les sept premiers dans le tableau}, et 1 seul od c'est Bernard.
11 faut donc qu'Ariane emports ume partie de Ta mise 7 feois plus importanie que
celle de Bernard.
Donc 1a mise se pariagera en :

x B4F = 73,60F pour Ariane ,

x 84F = 13,B0F pnur-Bernard

F PRI L]

T13. OBJECTICH OE GILLES.

Pierre a tort de faire la répartition de la mige en supposant que Ariane et
Bernard jouent encore 3 parties.

Car, s'{] manque 1 partie 3 Ariane et 3 & Bernard, 11 n'est pa2s ndcassaire
qu'ils jouent 3 parties peur tarminer. I1 peut arriver gu'ils n'en jouent que 1
ou 2 .

hlars, je ne vois pas pourguoi Pierre prétend faire 1a répartition de ia mise en
suivant une régle imaginaire (& saveir gu'ils jouent en 3 parties), car la régle
naturelle du jeu est ou'ils s'arrétant de jouer dis gue 1'un des deux a gagné. Ce
qui n'est pas le cas dans le tableau de Plerre (sauf pour Tes lignes (B) et (8.

Ce gue fait Plerre n'est peut-étre pas faux, mais, en tout cas, cela n'est pas
démontre, I1 risque donc d'y aveir ure erreur dans le raisonnement.



